SERIE DE REVISION N°3-

EXERCICE N°1 :

Soit (0, 1, j,K) un repére orthonormé de I'espace. On donne le plan P : 2x —y — 2z =0
et la sphére S d’équation : X + y* + z° —=2x + 4y -2z -3 = 0.

1/ Déterminer le centre | et le rayon R de la sphére.

2/ Montrer que S N P est un cercle ¢ dont on précisera le centre H et le rayon r.

3/ trouver une équation de la sphére S’ de centre J(0, 1, -1) et tangent a P.

4/ Soit A la droite perpendiculaire a P et passant par | et A’ la droite passant par

A(0O, 0, 4) et de vecteur directeur i+]+ k.

a- Déterminer les représentations paramétrique deA et A’.
b- En déduire AN A’ .
5/ a- Trouver une équation du sphére S” de diamétre [CD] avec C(-3, 2, 1),D(1, 0, 1)
b- Déterminer I'équation du plan médiateur de [CD].

EXERCICE N°2:
Soit u,, la suite réelle définie sur IN par: up=0etu,+1= \/6+U,

1/ a- Montrer que V n € IN, 0 <u, < 3.
b- Montrer que u, est croissante .
c- En déduire que u, est convergente et calculer sa limite.

2/ a- Montrerque Vn e IN : |u,,, -3 £%|un -3

n+l

n-1
b- Montrer que V n e IN: |u, -3 < (%)

c- Retrouver la limite de up, .
EXERCICE N°3:
f(x)=x(2-Inx) six>0

On considere la fonction f définie sur [0, +oo[ par : {f(O) 0
1/ Montrer que f est continue a droite en 0
2/ Etudier la dérivabilité de f a droite en 0, interpréter géométriquement le résultat
obtenu. L
3/ Etudier les variations de f et tracer () dans un repére orthonormé (O, i, j) .
4/ On considére la suite u, définie sur IN par : up = 1 et up+1 = f(up)
Montrer que : 1 <u, <e.
5/ Montrer que u, est une suite croissante.
6/ En déduire que u, est convergente et calculer sa limite.

u
7/ On pose : v, =—" pourtout n € IN .
un
a- Montrer que : v, =2 —Inu, et que Vpe1 — Vp =-Inv,, n € IN
b- En déduire que v, est décroissante.
c- En déduire que v, est convergente et calculer sa limite.



EXERCICE N°4 : U, =2

Soit u la suite définie sur INpar: |, _3U.~1
n+l — u +1

1/ Montrerque VnelN:u,>1

2/ Montrer que up est décroissante.
3/ En déduire que la suite u, est convergerlte.
4/ Soit v la suite définie sur IN par : v, = .

-1
a- Montrer que u est une suite arithmétique de raison Y.

n

b- Exprimer v, puis u, en fonction de n.
c- Retrouver la limite de uj, .
EXERCICE N°5:
Soit la suite | définie par : I, = j:x”ezxdx
1/ a- Calculer Ip puis |1 a l'aide d’une intégration par partie.
b- Montrer que V n € IN , 2lh+1 = €2 — (n + 1)I,, , en déduire la valeur de I .
c- Calculer : 1 = Ll(x—Z)zez"dx
2/ a- Montrer que V n € IN, |, est décroissante.
b- Vérifier que : 0 < I, g% (e -1)

c- Déduire que I, est convergente.
2

d- Montrer que pour toutn € IN : L <lI, < €
n+1 n+1

e- Déduire la limite de |, puis la limite de nl, lorsque n tend vers + .

EXERCICE N°6 :
t2n

dt

. N e 1 dt 1
= > =
On considére la suite réelle 1, définie sur IN par I -[)1+t2 et pourn>11, -[)1+t2
1 dt mw P
1/ a- Calculer I + I sachant que : j > =—, endéduire Iy .
01+t 4

b- Montrerque Vn € IN, Ipsp + 1n = L
2n+1

c- Montrer que la suite I, est décroissante et minorée par 0, conclure.
2n

puis déduire I, et I3 .

S t2n
t2

2/ a- Montrerque Vte [0, 1],ona: Oslt

b- En déduireque Vn e IN, 0<I <

EXERCICE N°7 :
On pose I, = J: e “dxavec neIN

puis déterminer lim!. .
2n+1 N—+o0

1/ a- Vérifierque VneIN,ona:l,=1-¢e™".
b- Montrer que la suite |, est décroissante .
c- En déduire que | est convergente puis calculer sa limite.
2/0npose Sp=(N+1)—(I1+ 1+ 13+ ........ l), n e IN".
a- Montrerque vnelIN ona:S,=e’+et+e?+......... +e
b- Déterminer : [im S.

N—+o0



